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o Définition et proprietes

m Continuite

Soit une fonction fdéfinie sur un intervalle ouvert | contenant le réela. On dit que la fonction f est
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Exercice 1

Pour les fonctions suivantes définies par morceaux, calculer les limites a gauche et a droite et dire si elle est ¢
ou non.

f(z)=-b5z—5six<<—1
1) On considere la fonction définie par morceaux suivantes: 0
flz) = sic >—1
{ —24z
Ona lim1 fz)=| o |l&et limlf(:r:) =| 0 |l<% donc la fonction f est | v =2
T—— T——
z<—1 z>—1

( f(z) =2In(z+2)—1siz < -1
2) On consideére la fonction définie par morceaux suivantes: 3

= Lz > —1
f(z) T i
Ona lim f(z)=| -1 |lletlim f(z)= -1 |l<% donc la fonction fest| v | [
z——1 r—4
z<—1 >4
f(x) =5z —3six < —4
3) On considere la fonction définie par morceaux suivantes: 20 .
flz) = stz > —4
{ 3+
Ona lim4 fl@)=| -23 |[&et ]im4 f(z)=| -20 |2 donc la fonction f est| v| [
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Continuité des fonctions usuelles p112

¢ Les fonctions puissancex— x%, in € N, sont continues surR.

¢ La fonction inverse x — l est continue sur ]-o0; 0[ ou JO ; +09[.

¢ La fonction racine carréexx > \/; est continue sur [0 ; +2<[.

« La fonction valeur absolue x — | x| est continue surR.

¢ La fonction exponentielle x > e* est continue sur R.

e Les fonctions sinus x+— sinx et cosinusx+— cosxsont continues sur R.

¢ D'une facon générale, toutes fonctions construites par somme, produit, quotient ou compaosition
a partir des fonctions mentionnées ci-dessus sont continues sur leur ensemble de définition.

@ /Ul): -/-{QZ




e D’'une facon générale, toutes fonctions construites par somme, produit, quotient ou composition
a partir des fonctions mentionnées ci-dessus sont continues sur leur ensemble de définition.
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o Continuite et derivabilite
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) Continuité et dérivabilité
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'""'Si une fonction est dérivable en a, sa représentation graphique se 'confond' avec
[ ] [ ] - w
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(* Siune fonction fest dérivable en un point a alors f est continue ena.

@ Si une fonction fest dérivable sur un intervalle | alors f est continue surl.
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o Continuite et suite
Point fixe

Soit une suite {un) définie par un premier terme et u,.= ﬂun] convergente vers €.

Si la fonction associée fest continue en €, alors la limite de la suite £ est solution de I'équation f(x) = x.

PA23
m Soit la suite (u,)) définie sur N par :u, = 3, et pour tout

1
neN, u_,, =" u2). On admet que la suite (u_) est

décroissante et convergente vers {.
Déterminer .

No\a)}(‘.m_. Up = 3/{ H M?) O 54W/)!. /Ql/m Uy - £
U,m.4: /L,, " m 4 v




PA23
m Soit la suite (u,) définie sur N par : u, = 3, et pour tout

1 :
nEN, u., =Z(H u2). On admet que la suite (u) est

décroissante et convergente vers {.
Déterminer ¢.
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o Continuite et equation
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Il Valeurs intermediaires

o Continuite et equation
Y.V T

Soit fune fonction continue sur un intervalle [a ; b].

Pour tout réel k compris entre f(a) et f(b), I'équation f{x) = k admet au moins une solution c dans

l'intervalle [a ; b].
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Bijection

Soit fune fonction continue et strictement monotone sur un intervalle [a ; b].

Pour tout réel k compris entre f(a) et f(b), I'équation f(x) = k admet une unique solution ¢ dans
l'intervalle [a ; b].

N







pifat

=

¢ Soit la fonction f définie sur [- 2 ; + [ par flx) = x° - 352 + 3.

Déterminer le nombre de solutions de 1I'équation f(x)=0 puis
donner une valeur approchée de ces solutions si elles
existent.
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Enoncé
Soit la fonction f définie sur R par : flx) = |x2 + 2x - 3|.
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Enoncé
Soit la fonction f définie sur R par : flx) = |x2 + 2x - 3|.
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f[x]=\/x2—x+'| Six§1
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